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ZADANIE 1.
Niech X bȩdzie przestrzenia̧ metryczna̧ i niech f : X → Y bȩdzie dowolna̧ funkcja̧
o wartościach w przestrzeni dyskretnej Y . Wykaż, że zbiór punktów, w których f
jest niecia̧gÃla, jest domkniȩty.

ZADANIE 2.
Zbadaj zbieżność cia̧gu rekurencyjnego (w razie zbieżności oblicz granicȩ)
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ZADANIE 3.
Niech f : X → Y bȩdzie funkcja̧ cia̧gÃla̧ z przestrzeni metrycznej X w przestrzeń
metryczna̧ Y . Który ze wzorów jest prawdziwy dla dowolnego zbioru A ⊂ X?
1. f(δA) = δ(f(A));
2. f(δA) ⊃ δ(f(A));
3. f(δA) ⊂ δ(f(A));
4. żaden z powyższych wzorów.
Oczywíscie odpowiedź należy udowodnić.

ZADANIE 4.
Niech (X, d) i (X ′, d′) bȩda̧ przestrzeniami metrycznymi ośrodkowymi. Wykaż, że
produkt X × Y z metryka̧ ,,maksimum”:

d′′((x, x′), (y, y′)) = max{d(x, y), d′(x′, y′)}

jest też przestrzenia̧ ośrodkowa̧.

ZADANIE 5.
Udowodnij, że zbiór Cantora C jest nigdzie gȩsty w [0, 1].


